High school geometry theorems

Hilbert’s axiomatic system.
Formalizovano od strane: Sana Stojanovic Djurdjevic
Dokaz generisan uz pomo¢: ArgoGeoChecker.

30.03.2018.

Teorema 1 (th_14_01.) Pod pretpostavkom da vazi Ad a i B€aiC & a i
—col(A,B,C)iAepiBepiBeqiCeqiCeriAceriDeaiDep
iEcailbeqil €ailF €r pokazati da postoji ravan 3 tako da vazi A € 8
iBepiCep.

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenice —col(A4, B,C) postoji ravan § tako da vazi A € (i
B e piC e p (aksioma I4a).
2. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenica A € i B € i C € .
QED
Teorema 2 (th_14_02.) Pod pretpostavkom da vazi Ad a« iBg€aiC¢ai
—col(A,B,C)iAcpiBepiBeqiCeqiCeriAcriDeaiDepi
FeaiFeqiFeailFeriAepiBepiCepf pokazati da vazip € B.

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenica A € 71 A € ri C € r vazi col(A, A, C) (aksioma D1).
2. Vazi A= B ili A # B.
3. Pretpostavimo da vazi: A = B.
4. Na osnovu ¢injenica col(A, A,C) 1 A = B vazi col(A, B, C).
5. Na osnovu ¢injenica —col(A, B, C) i col(A, B, C) dobijamo kontradikciju.
6. Pretpostavimo da vazi: A # B.
7. Na osnovu ¢injenica A A BiAecpiBepiAepiBepfvazipep
(aksioma I6).
8. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice p € 3.
9. Teorema je dokazana u svim sluc¢ajevima.
QED
Teorema 3 (th_14_03.) Pod pretpostavkom da vazi Ad a i B€aiC & ai
—col(A,B,C)iAepiBepiBeqiCeqiCeriAceriDeaiDep
iFcaibeqiFeaiFeriAepBiBepiCepipef pokazati da
vazi q € .

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenica A € pi B € pi B € p vazi col(A, B, B) (aksioma D1).
9. Vazi B=Cili B # C.
3. Pretpostavimo da vazi: B = C.
4. Na osnovu ¢injenica col(A, B, B) i B = C vazi col(A, B, C).



5. Na osnovu ¢injenica —col(A, B, C) i col(A, B, C) dobijamo kontradikciju.
6. Pretpostavimo da vazi: B # C.
7. Na osnovu ¢injenica B#CiBeqiCeqiBepiCefvaziqep
(aksioma I6).
8. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice q € 5.
9. Teorema je dokazana u svim slu¢ajevima.
QED

Teorema 4 (th_14_04.) Pod pretpostavkom da vazi Ad a« i B¢ aiC¢ai
—col(A,B,C)iAcpiBepiBeqiCeqiCeriAcriDeaiDepi
FeaiFecqiFeaiFeriAepiBepiCepfipefiqéef pokazati
da vazir € 3.

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenica A € pi B €pi A € p vazi col(A, B, A) (aksioma D1).
2. Vazi A=Cili A #C.
3. Pretpostavimo da vazi: A = C.
4. Na osnovu ¢injenica col(A, B, A) 1 A = C vazi col(A, B,C).
5. Na osnovu ¢injenica —col(A, B, C) i col(A, B, C) dobijamo kontradikciju.
6. Pretpostavimo da vazi: A # C.
7. Na osnovu ¢injenica A £ACiAeriCeridepiCepfvaziref
(aksioma I6).
8. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice r € .
9. Teorema je dokazana u svim sluc¢ajevima.

QED

Teorema 5 (th_14_05.) Pod pretpostavkom da vazi Ad a« i B¢ aiC¢gai
—col(A,B,C)iAepiBepiBeqiCeqiCeriAcriDeaiDep
t1FeaiEFeqiFeaiFeriAepiBepiCepipefiqefirep
pokazati da vazi D € f i E€ i F € p.

Dokaz:

Na osnovu ¢injenica p € §1 D € p vazi D € 8 (aksioma D11).
Na osnovu ¢injenica ¢ € S 1 F € g vazi E € 8 (aksioma D11).
Na osnovu ¢injenica r € 1 F € r vazi F' € 8 (aksioma D11).
Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenica D € i E € fi F € .
QED
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Teorema 6 (th_-14_06.) Pod pretpostavkom da vazi B¢ « iC € a i D & i
—col(B,C,D) iBetiCetiCeuiDeuviDeviBevileaileti
JeaiJeuiKeceaiKeviBeyd3iCerydiDenditey3diuec~3
tveydil eydiJendiK €3 pokazati da postoji prava t1 tako da vazi
tleaitl €~3.

Teorema 7 (th_14_07.) Pod pretpostavkom da vaZi B¢ a iC € a i D & a i
—col(B,C,D) iBetiCetiCeuiDeviDeviBevileaileti
JeaiJeuiKeaiKeviBevydiCer3iDeryditendiuecnrydi
veydilendiJerydiKen3ditl €aitl €3 pokazati da postoji tacka
N i tacka P tako da vazi N # P i N € t1 i P € t1.




Teorema 8 (th_14_08.) Pod pretpostavkom da vaZi B¢ a iC g€ a i D & a i
—col(B,C,D) iBetiCetiCeuiDeviDeviBevileaileti
JeaiJeuiKeaiKeviBevydiCenr3iDeryditevdiuecydi
veydileydiJeyd3iKenditleaitleyd3iN#PiNctliPetl
pokazati da vazi I € t1 + J €tl i K € tl.

Teorema 9 (th_14_09.) Pod pretpostavkom da vazi Ad a« i B¢ aiC & ai
—col(A,B,C)iA€epiBepiBeqiCeqiCeriAceriDeaiDep
itFeaiFeqiFeaiFeriAepiBepiCepfipefiqefirep
iDepiEepfiFefiscaisefiG£IiGesilesiDesiEeEs
i F' € s pokazati da vazi col(D, E, F).

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenica D € si E € si F € s vazi col(D, E, F) (aksioma D1).
2. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice col(D, E, F).
QED




