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Teorema 1 (th_16_01.) Pod pretpostavkom da vazi A # B pokazati da postoji
prava p i tacka C tako da vazi AcpiBepiC¢np.

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenice A # B postoji prava p tako da vazi A € pi B € p
(aksioma I1).
2. Postoje tacka C' i tacka D i tacka E tako da vazi —col(C, D, E) (aksioma
13b).
3. Vazi C e pili C & p.
4. Pretpostavimo da vazi: C € p.
5. Vazi Depili D ¢ p.
6. Pretpostavimo da vazi: D € p.
7. Vazi E € pili E € p.
8. Pretpostavimo da vazi: E € p.
9. Na osnovu éinjenica C € pi D € pi E € p vazi col(C,D, E)
(aksioma D1).
10. Na osnovu ¢injenica —col(C, D, E) i col(C, D, E) dobijamo kon-
tradikciju.
11. Pretpostavimo da vazi: E ¢ p.
12. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenica A€ pi Be€pi E & p.
13. Teorema je dokazana u svim sluc¢ajevima.
14. Pretpostavimo da vazi: D & p.
15. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenica A€ pi Be€pi D ¢ p.
16. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
17. Pretpostavimo da vazi: C ¢ p.
18. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenica A € pi Bepi C ¢ p.
19. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
QED

Teorema 2 (th_16_02.) Pod pretpostavkom da vazi A#BiA€piBepi
C ¢ p pokazati da postoji tacka D tako da vaZi bet(B,C, D).

Dokaz:
1. Vazi B=C ili B # C.
2. Pretpostavimo da vazi: B = C.
3. Na osnovu ¢injenica C € pi B = C vazi B &€ p.



4. Na osnovu ¢injenica B ¢ p i B € p dobijamo kontradikciju.

5. Pretpostavimo da vazi: B # C.
6. Na osnovu ¢injenice B # C postoji tacka G tako da vazi bet(B,C,G)

(aksioma I72).

7. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice bet(B, C, G).
8. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
QED

Teorema 3 (th_16_03.) Pod pretpostavkom da vazi A# B i A€epiBEpi
C & p ibet(B,C, D) pokazati da postoji tacka E tako da vaZi bet(A, D, E).

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenice bet(B,C,D) vazi B# CiB # DiC # Dicol(B,C, D)
i bet(D,C, B) (aksioma IT1).
2. Na osnovu ¢injenice col(B, C, D) vazi col(B, D, C) i col(C, B, D) icol(C, D, B)
icol(D,B,C)1icol(D,C,B) (aksioma sym_col).
3. Na osnovu Cinjenice A # B vazi B # A.
4. Na osnovu ¢injenica B # Ai B e€pi A€ piC & p vazi —col(B,A,C)
(aksioma Dla).
5. Vazi A= Dili A% D.
6. Pretpostavimo da vazi: A = D.
7. Na osnovu ¢injenica —col(B, A,C) i A = D vaz —col(B, D, C).
8. Na osnovu ¢injenica —col(B, D,C) i col(B, D, C) dobijamo kontradik-
ciju.
9. Pretpostavimo da vazi: A # D.
10. Na osnovu ¢injenice A # D postoji tacka G tako da vazi bet(A, D, G)
(aksioma I12).
11. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice bet(A, D, Q).
12. Teorema je dokazana u svim slucajevima.

QED

Teorema 4 (th_16_04.) Pod pretpostavkom da vazi A# B iA€piB€Epi
C & pibet(B,C,D) ibet(A, D, E) pokazati da vazi —col(A, B, D).

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenice bet(B,C,D) vazi B# CiB # DiC # Dicol(B,C, D)
i bet(D,C, B) (aksioma II1).
2. Na osnovu ¢injenice col(B, C, D) vazi col(B, D, C) i col(C, B, D) i col(C, D, B)
icol(D,B,C)1col(D,C,B) (aksioma sym_col).
3. Vazi D e pili D ¢ p.
4. Pretpostavimo da vazi: D € p.
5. Na osnovu ¢injenica B# DiBepi D epiC ¢ pvaz —col(B,D,C)
(aksioma D1la).
6. Na osnovu ¢injenica —col(B, D, C) i col(B, D, () dobijamo kontradik-
ciju.
7. Pretpostavimo da vazi: D & p.
8. Na osnovu ¢injenica A #BiA€piBepiD¢pvazi —col(A, B, D)

(aksioma D1la).
9. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice —col(A, B, D).



10. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
QED

Teorema 5 (th_16_05.) Pod pretpostavkom da vazi A# B i A€piB€Epi
C & pibet(B,C,D) ibet(A,D,E) i—col(A, B,D) pokazati da vazi E # C.

Dokaz:
1. Na osnovu éinjenica A # Bi A€ piB € piC ¢ p vazi —col(A,B,C)
(aksioma Dla).
2. Na osnovu ¢injenice bet(A, D, E)vazi A# DiA# EiD # Eicol(A, D, E)
ibet(E,D,A) (aksioma IT1).
3. Na osnovu ¢injenice bet(B,C, D) vazi B# C1B # DiC # D icol(B,C,D)
i bet(D,C, B) (aksioma II1).
4. Na osnovu ¢injenice bet(D,C, B) vazi D # CiD # BiC # Bicol(D,C, B)
i bet(B,C, D) (aksioma IT1).
5. Na osnovu ¢injenice A # D postoji prava r tako da vazi A € ri D € r
(aksioma I1).
6. Vazi C = E ili C # E.
7. Pretpostavimo da vazi: C = E.
8. Na osnovu Cinjenica A # E'1C = E vazi A # C.
9. Na osnovu ¢injenica A#CiC=A1A=C vazi C # A.
10. Na osnovu &injenica A # E i C = FE vazi A # C.
11. Na osnovu &injenica A #C i C=A1i A= C vazi C # A.
12. Vazi Berili B¢r.
13. Pretpostavimo da vazi: B € r.
14. Na osnovu ¢injenica A # Bi A € ri B € r i —col(A, B,C) vazi
C & r (aksioma D2a).
15. Naosnovu ¢injenica A 2 DiAeriD e riC ¢ rvazi —col(A, D,C)
(aksioma Dla).
16. Na osnovu ¢injenica col(A, D, E) i C = E vaZzi col(A, D,C).
17. Na osnovu ¢injenica —col(A, D, C) i col(A, D, C') dobijamo kontradik-
ciju.
18. Pretpostavimo da vazi: B & r.
19. Vazi C eriliC &r.
20. Pretpostavimo da vazi: C € r.
21. Na osnovu ¢injenica D #= E i C = E vazi D # C.
22. Na osnovu ¢injenice D # C vazi C # D.
23. Na osnovu ¢injenice C' # D vazi D # C.
24. Na osnovu ¢injenica D # C 1D € ri C € ri B € r vaz
—col(D, C, B) (aksioma Dla).
25. Na osnovu ¢injenica —col(D, C, B) i col(D, C, B) dobijamo kon-
tradikciju.
26. Pretpostavimo da vazi: C & r.
27. Na osnovu éinjenica col(A, D, E) i C = E vazi col(A, D, C).
28. Na osnovu ¢injenica —col(A, D, C) i col(A, D, C) dobijamo kon-
tradikciju.
29. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
30. Teorema je dokazana u svim slucajevima.



31. Pretpostavimo da vazi: C' # FE.
32. Na osnovu ¢injenice C' # E vazi F # C.
33. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice F # C.
34. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
QED

Teorema 6 (th_16_06.) Pod pretpostavkom da vazi A# B iA€piBeEpi
C & pibet(B,C,D) ibet(A,D,E) i —col(A,B,D) i E # C pokazati da postoji
prava q tako da vazi E € q 1 C € q.

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenice E # C vazi C' # E.

2. Na osnovu ¢injenice C' # FE postoji prava u tako da vazi C € ui E € u
(aksioma I1).

3. Vazi A=Cili A#C.
4. Pretpostavimo da vazi: A = C.
5. Na osnovu ¢injenica £ # C'i A =C vazi E # A.
6. Na osnovu Cinjenica F # A1 A=FEiE=Avazi A#E.
7. Na osnovu ¢injenice F # A vazi A # E.
8. Na osnovu ¢injenice A # E postoji prava g tako da vazi A € ¢i E € ¢
(aksioma I1).
9. Na osnovu ¢injenica A € ¢i A= C vazi C € q.
10. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenica E € ¢ i C € q.
11. Pretpostavimo da vazi: A # C.

12. Na osnovu ¢injenice A # C postoji prava ¢q tako da vazi A € qi C € ¢
(aksioma I1).

13. Vazi A=Fili A# FE.
14. Pretpostavimo da vazi: A = F.
15. Na osnovu ¢injenica A € ¢i A= FE vazi F € q.
16. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenica F € ¢ i C € q.
17. Pretpostavimo da vazi: A # E.

18. Na osnovu ¢injenice A # E postoji prava r tako da vazi A € r i
E € r (aksioma I1).

19. Vazi B=Cili B#C.

20. Pretpostavimo da vazi: B = C.
21. Na osnovu ¢injenica F # C'i B = C vazi F # B.
22. Na osnovu Cinjenica £ # Bi B=FE1 E =B vazi B# E.
23. Na osnovu ¢injenice F # B vazi B # E.
24. Na osnovu ¢injenice B # F postoji prava r tako da vazi B € r
i E € r (aksioma I1).
25. Na osnovu ¢injenica B € ri B=C vazi C € r.
26. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenica E € ri C € r.

27. Pretpostavimo da vazi: B # C.

28. Na osnovu ¢injenice B # C' postoji prava r tako da vazi B € r
i C € r (aksioma I1).

29. Vazi B=Fili B # E.
30. Pretpostavimo da vazi: B = E.



31. Na osnovu ¢injenica Beri B=FE vazi F €r.
32. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenica E € ri C € r.
33. Pretpostavimo da vazi: B # F.
34. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenica £ € ui C € u.
35. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
36. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
37. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
38. Teorema je dokazana u svim slucajevima.

QED

Teorema 7 (th_16_07.) Pod pretpostavkom da vazi A# B iA€piBeEpi
C & pibet(B,C,D) ibet(A,D,E) i —col(A,B,D) i E£C iEecqiCe€q
pokazati da vazi A & q.

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenice bet(A, D, E)vazi A= DiA# EiD # Eicol(A, D, E)
ibet(E,D,A) (aksioma IT1).
2. Na osnovu ¢injenice bet(B,C,D)vazi B# CiB # DiC # D1icol(B,C, D)
i bet(D,C, B) (aksioma II1).
3. Na osnovu ¢injenice col(A, D, E) vazi col(A, E, D) icol(D, A, E)icol(D, E, A)
icol(E,A,D)icol(E,D,A) (aksioma sym_col).
4. Na osnovu ¢injenice col(B, C, D) vazi col(B, D, C)icol(C, B, D) icol(C, D, B)
icol(D,B,C)icol(D,C,B) (aksioma sym._col).
5. Na osnovu ¢injenica A # Bi A€ pi B € piC & p vazi —col(A, B,C)
(aksioma D1la).
6. Vazi Acqili A¢q.
7. Pretpostavimo da vazi: A € q.
8. Vazi Be qili B¢q.
9. Pretpostavimo da vazi: B € q.
10. Na osnovu ¢injenica A € ¢i B € ¢i C € g vazi col(A, B, C) (aksioma
D1).
11. Naosnovu ¢injenica —col(A, B, C) i col(A, B, C') dobijamo kontradik-
ciju.
12. Pretpostavimo da vazi: B € q.
13. Vazi D € qili D € q.
14. Pretpostavimo da vazi: D € q.
15. Na osnovu c¢injenica C # D i C € qi D € qi B ¢ g vaz
—col(C, D, B) (aksioma Dla).
16. Na osnovu ¢injenica —col(C, D, B) i col(C, D, B) dobijamo kon-
tradikciju.
17. Pretpostavimo da vazi: D € q.
18. Na osnovu ¢injenica A # Ei A € qi F € ¢qi D & q vaz
—col(A, E, D) (aksioma Dla).
19. Na osnovu ¢injenica —col(A, E, D) i col(A, E, D) dobijamo kon-
tradikciju.
20. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
21. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
22. Pretpostavimo da vazi: A ¢ q.



23. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice A ¢ q.
24. Teorema je dokazana u svim slucajevima.

QED

Teorema 8 (th_16_08.) Pod pretpostavkom da vazi A# B i A€epiBeEpi
C¢&pibet(B,C,D) ibet(A,D,E) i-col(A,B,D)iE+£CiEcqiCecqi
A & q pokazati da postoji ravan « tako da vafi A€ ai Be€aiD € a.

Dokaz:

1. Na osnovu ¢injenice —col(A, B, D) postoji ravan « tako da vazi A € « i
BecaiD e «a (aksioma I4a).

2. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenica A € i B€ai D € a.
QED

Teorema 9 (th_16_09.) Pod pretpostavkom da vazi A# B i A€epiB€Epi
C &pibet(B,C,D) ibet(A,D,E) i-col(A,B,D)iE£CiEcqiCeqi
AdqiAceaiBeaiD € a pokazati da vazi C € a.

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenice bet(B,C,D) vazi B# CiB # DiC # Dicol(B,C, D)
i bet(D,C, B) (aksioma IT1).
2. Na osnovu ¢injenice col(B, C, D) postoji prava s tako da vazi B€ siC € s
i D € s (aksioma D2).

3. Na osnovu ¢injenica B# DiBesiDesiBeaiD€avazis€
(aksioma I6).

4. Na osnovu ¢injenica s € a i C' € s vazi C € « (aksioma D11).
5. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice C' € a.
QED

Teorema 10 (th_16_10.) Pod pretpostavkom da vazi A# B iA€piB€Ep
iC¢&pibet(B,C,D) ibet(A,D,E)i—-col(A,B,D)iE+£CiFEe€qiCeqi
AdqiAcaiBeaiDeaiC e a pokazati da vazi F € a.

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenice bet(A, D, E)vazi A= DiA# EiD # Eicol(A, D, E)
ibet(E,D,A) (aksioma IT1).
2. Na osnovu ¢injenice bet(B,C,D) vazi B# CiB # DiC # Dicol(B,C, D)
i bet(D,C, B) (aksioma IT1).
3. Na osnovu ¢éinjenice col(B, C, D) vazi col(B, D, C) icol(C, B, D) icol(C, D, B)
icol(D,B,C)1icol(D,C,B) (aksioma sym_col).
4. Na osnovu ¢injenice A # D postoji prava s tako da vazi A € si D € s
(aksioma I1).
5. Na osnovu ¢injenica A # DiAesiDesiAcaiDeavaiis €
(aksioma I6).
6. Vazi Be qili B € q.
7. Pretpostavimo da vazi: B € q.
8. Na osnovu ¢injenica B#CiBeqiCeqiBeaiCeavazigeca
(aksioma I6).
9. Na osnovu ¢injenica g € a« i FE € g vazi E € « (aksioma D11).
10. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice E € a.



11. Pretpostavimo da vazi: B ¢ q.
12. Vazi A=C'ili A #C.
13. Pretpostavimo da vazi: A = C.
14. Na osnovu ¢injenica col(C, B, D) i A = C vazi col(A, B, D).
15. Na osnovu ¢injenica —col(A, B, D) i col(A, B, D) dobijamo kontradik-
ciju.
16. Pretpostavimo da vazi: A # C.

17. Na osnovu ¢injenice A # C postoji prava r tako da vazi A € r i
C € r (aksioma I1).

18. Na osnovu ¢&injenica A #CiAeriCeriAcaiC € a vaz
r € a (aksioma I6).
19. Vazi Berili B ¢r.
20. Pretpostavimo da vazi: B € r.
21. Vazi Derili D &r.
22. Pretpostavimo da vazi: D € r.
23. Vazi Eerili E &r.
24. Pretpostavimo da vazi: F € r.
25. Na osnovu Cinjenica r € a i E € r vazi E € o (aksioma
D11).
26. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice E € a.
27. Pretpostavimo da vazi: E & r.
28. Na osnovu ¢injenica A # DiAeriDeriE ¢&rvaz
—col(A, D, E) (aksioma D1la).
29. Na osnovu ¢injenica —col(A, D, E) i col(A, D, E) dobi-
jamo kontradikeiju.
30. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
31. Pretpostavimo da vazi: D & r.
32. Na osnovu ¢injenica B # Ci B eriC eriD ¢ r vaz
—col(B, C, D) (aksioma Dla).
33. Na osnovu ¢injenica —col(B,C, D) i col(B,C, D) dobijamo
kontradikciju.
34. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
35. Pretpostavimo da vazi: B € r.
36. Vazi E€sili E ¢ s.
37. Pretpostavimo da vazi: F € s.
38. Na osnovu ¢injenica s € a1 F € s vazi E € « (aksioma
D11).
39. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice F € a.
40. Pretpostavimo da vazi: E ¢ s.
41. Na osnovu Cinjenica A # Di A€ siD e siFE ¢ s vaz
—col(A, D, E) (aksioma Dla).
42. Na osnovu ¢injenica —col(A, D, E) i col(A, D, E) dobijamo
kontradikciju.
43. Teorema je dokazana u svim sluc¢ajevima.
44. Teorema je dokazana u svim sluc¢ajevima.
45. Teorema je dokazana u svim slucajevima.



46. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
QED

Teorema 11 (th_16_11.) Pod pretpostavkom da vazi A # B i A€piB€Ep
iC¢&pibet(B,C,D) ibet(A,D,E)i—-col(A,B,D)iE+CiEe€qiCecqi
AdqiAcaiBeaiDeaiCeaikl €a pokazati da vazi q € a.

Dokaz:
1. Na osnovu ¢&injenice E # C vazi C # E.
2. Na osnovu ¢injenica C # FEiC e€eqiFeqiCeaiF e€avaziq€ a
(aksioma I6).
3. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice q € a.
QED

Teorema 12 (th_16_12.) Pod pretpostavkom da vaZi A# B i A€piBEp
i C &pibet(B,C,D) ibet(A,D,E) i—-col(A,B,D) i E#£ACiEe€qiCEecq
i1AdqiAecaiBeaiDeaiCeail €aiqé€ a pokazati da vazi
pash(A, B, D, q, ).

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenice bet(A, D, E)vazi A%< DiA# EiD # Eicol(A,D,E)
i bet(E, D, A) (aksioma IT1).
2. Na osnovu ¢injenice bet(B,C, D) vazi B# CiB# DiC # Dicol(B,C, D)
i bet(D,C, B) (aksioma II1).
3. Na osnovu ¢injenice bet(D,C, B) vazi D £ CiD # BiC # Bicol(D,C, B)
i bet(B,C, D) (aksioma II1).
4. Na osnovu ¢injenice bet(E, D, A)vazi E # Di E# AiD # Aicol(E,D, A)
i bet(A, D, E) (aksioma IT1).
5. Na osnovu ¢injenice D # F vazi E # D.
6. Na osnovu ¢injenice C # D vazi D # C.
7. Vazi Beqili B €q.
8. Pretpostavimo da vazi: B € gq.
9. Vazi D € ¢ ili D € q.
10. Pretpostavimo da vazi: D € q.
11. Naosnovu ¢injenica B # DiE € qiD € qi A & qvazi —col(E, D, A)
(aksioma Dla).
12. Na osnovu ¢injenica —col(E, D, A) i col(E, D, A) dobijamo kontradik-
ciju.
13. Pretpostavimo da vazi: D ¢ q.
14. Naosnovu ¢injenica B A CiB € qiC € qi D ¢ g vazi —col(B,C, D)
(aksioma Dla).
15. Na osnovu ¢injenica —col(B, C, D) i col(B, C, D) dobijamo kontradik-
ciju.
16. Teorema je dokazana u svim sluc¢ajevima.
17. Pretpostavimo da vazi: B ¢ q.
18. Vazi D € ¢ili D € g.
19. Pretpostavimo da vazi: D € q.
20. Naosnovu ¢injenica D # CiD € qiC € qi B & g vazi —col(D,C, B)
(aksioma Dla).



21. Na osnovu ¢injenica —col(D, C, B) i col(D, C, B) dobijamo kontradik-
ciju.
22. Pretpostavimo da vazi: D € q.
23. Na osnovu &injenica B &€ ¢ 1 D & q i C € q i bet(B,C, D) vaz
prava g sece segment BD (aksioma cut_1).
24. Na osnovu ¢injenica —col(A,B,D)i A € ai B € aiD € ai
q € aiAédqiB ¢ qiD ¢& qi prava q seCe segment BD vazi
pash(A4, B, D, ¢, «) (aksioma pash_1).
25. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice pash(A, B, D, g, a).
26. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
27. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
QED

Teorema 13 (th_16_13.) Pod pretpostavkom da vazi A # B i A€piB€Ep
iC ¢&pibet(B,C,D) ibet(A,D,E) i ~col(A,B,D) i E##C iE€qiCe€gq
iAgdqiAcaiBeaiDeaiCeaiEcaiq€aipash(A,B,D,q, )
pokazati da vazi D # A.

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenice bet(A, D, E)vazi A#DiA# EiD # Eicol(A,D,E)
ibet(E,D,A) (aksioma I11).
2. Na osnovu ¢injenice A # D vazi D # A.
3. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice D # A.
QED

Teorema 14 (th_16_14.) Pod pretpostavkom da vaZi A# B i A€piBE€p
iC&pibet(B,C,D) ibet(A,D,E)i—-col(A,B,D)iE£CiEecqiCecqi
AdqiAcaiBeaiDeaiCeaiFEeaiq€aipash(A B,D,q,a) i
D # A pokazati da postoji prava r tako da vazi D € r i A € r.

Dokaz:
1. Na osnovu ¢&injenice D # A vazi A # D.
2. Na osnovu Cinjenice A # D postoji prava r tako da vazi A € ri D € r
(aksioma I1).
3. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenica D € ri A € r.
QED

Teorema 15 (th_16_15.) Pod pretpostavkom da vazi A# B i A€piB€Ep
iC¢pibet(B,C,D) ibet(A,D,E) i-col(A,B,D) i E#£CiEecqiCeqi
AdgiAcaiBeaiDeaiCeaiFeaiqec aipash(A,B,D,qa) i
D#AiDEeriAcr pokazati da vaZi r # q.

Dokaz:
1. Vazip=qili p # q.

2. Pretpostavimo da vazi: p = q.

3. Na osnovu ¢injenica A € qip=q vazi A & p.

4. Na osnovu ¢injenica A € p i A € p dobijamo kontradikciju.
5. Pretpostavimo da vazi: p # q.

6. Vazig=riliqg #r.

7. Pretpostavimo da vazi: ¢ = r.



8. Na osnovu ¢injenica A € rig=1r vazi A € q.
9. Na osnovu ¢injenica A ¢ ¢ i A € q dobijamo kontradikciju.
10. Pretpostavimo da vazi: g # 7.
11. Na osnovu ¢injenice g # r vazi r # q.
12. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice r # q.
13. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
14. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
QED

Teorema 16 (th_16_16.) Pod pretpostavkom da vazi A# B i A€piB¢Ep
iC &pibet(B,C,D) ibet(A,D,E) i-col(A,B,D)iE#+#C iEec€qiCeqi
AdgiAcaiBeaiDeaiCeaiFeaiqeaipish(A B, D ,qa) i
D#AiDeriAcrir#q pokazati da vaZi prava q seée segment AB.

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenice bet(A, D, E)vazi A#DiA# EiD # Eicol(A,D,E)
i bet(E, D, A) (aksioma IT1).
2. Na osnovu ¢injenice col(A, D, E) postoji prava s tako da vazi A€ si D € s
i E € s (aksioma D2).
3. Na osnovu ¢injenice r # q vazi q¢ # r.
4. Na osnovu ¢injenice pash(A4, B, D, ¢, «) vazi prava q sece segment DA ili prava ¢ seCe segment AB
(aksioma IT14).
5. Pretpostavimo da vazi: prava ¢ seCe segment DA.
6. Na osnovu ¢injenice prava ¢ sece segment DA postoji tacka F' tako da
vazi D€ qiAdqiF €qibet(D,F,A) (aksioma cut_2).
7. Na osnovu ¢injenice bet(D,F,A) vazi D # Fi D # A1 F # A i
col(D, F, A) i bet(A, F, D) (aksioma IT1).
8. Na osnovu ¢injenica D # F i D # Ai F # A i bet(D,F,A) vaz
—bet(F, A, D) i -bet(A, D, F) (aksioma I13).
9. Na osnovu ¢injenice col(D, F, A) vazi col(D, A, F)icol(F, D, A)icol(F, A, D)
icol(A,D,F)icol(A, F,D) (aksioma sym_col).
10. Na osnovu ¢injenice D # A vazi A # D.
11. Na osnovu ¢injenica A# DiAeriDeriAesiDesvazir=s
(aksioma I2).
12. Na osnovu ¢injenice col(A, D, F') postoji prava u tako da vazi A € u i
D cuiF € u (aksioma D2).
13. Na osnovu Cinjenica A= DiAeriDeriAceuiDeceuvazir=u
(aksioma I2).
14. Vazi E=F ili E #F.
15. Pretpostavimo da vazi: E = F.
16. Na osnovu ¢injenica —bet(A, D, F) i E = F vaz —bet(A, D, E).
17. Na osnovu ¢injenica —bet(A, D, E) i bet(A, D, E) dobijamo kontradik-
ciju.
18. Pretpostavimo da vazi: E # F.
19. Na osnovu ¢injenica F € sir=sir=uvazi £ €r.
20. Na osnovu ¢injenica F € uir=sir=wuvazi F €r.
21. Na osnovu Cinjenica £ # FiE€qiFe€qiF eril €rvaz
q = r (aksioma I2).
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22. Na osnovu ¢injenica ¢ # r i ¢ = r dobijamo kontradikciju.
23. Teorema je dokazana u svim slucajevima.
24. Pretpostavimo da vazi: prava ¢ sec¢e segment AB.
25. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice prava g seCe segment AB.
26. Teorema je dokazana u svim slucajevima.

QED

Teorema 17 (th_16_17.) Pod pretpostavkom da vaZi A# B i A€piBEp
iC&pibet(B,C,D) ibet(A,D,E) i-col(A,B,D) i E+£CiEe€qiCeqi
AdqiAcaiBeaiDeaiCeaiEeaiq€aipash(A B,D,q,q) i
D#AiDeriAerir#qipravaq sece segment AB pokazati da postoji
tacka F tako da vaZi bet(A, F, B).

Dokaz:
1. Na osnovu ¢injenice prava q sece segment AB postoji tacka F' tako da vazi
AdqiBdgqiF €qibet(A,F,B) (aksioma cut_2).
2. Zakljucak teoreme sledi iz ¢injenice bet(A, F, B).
QED
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